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Esercizio 22: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
9𝑥4 + 6𝑥3 + 10𝑥2 + 7𝑥 − 1

9𝑥2 + 6𝑥 + 1
𝑑𝑥 

Svolgimento: 

È l’integrale di una frazione. Il denominatore ha grado minore del numeratore. Procediamo per 

gradi: notiamo che il trinomio al denominatore può essere scomposto in fattori primi infatti: 

9𝑥2 + 6𝑥 + 1 = (3𝑥 + 1)2 

Vediamo adesso se il numeratore è divisibile per 3x+1 (per farlo sostituiamo 𝑥 = −
1

3
): 
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La risposta è negativa. Non ci resta che fare la divisione tra polinomi: 
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Il quoziente è x
2
+1 ed il resto vale x-2. Possiamo scrivere: 

 

∫
9𝑥4 + 6𝑥3 + 10𝑥2 + 7𝑥 − 1

9𝑥2 + 6𝑥 + 1
𝑑𝑥 = ∫(𝑥2 + 1)𝑑𝑥 + ∫

𝑥 − 2
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Per calcolare l’integrale usiamo il metodo dei fratti semplici: 
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Risolviamo il sistema: 
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Quindi: 

∫
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Risolviamo per sostituzione: 

𝑡 = 3𝑥 + 1    →     𝑑𝑡 = 3𝑑𝑥       →      𝑑𝑥 =
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3
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Ricomponiamo i pezzi: 

∫
9𝑥4 + 6𝑥3 + 10𝑥2 + 7𝑥 − 1

9𝑥2 + 6𝑥 + 1
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