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Esercizio 9: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
1

𝑥2 + 9
𝑑𝑥 

Svolgimento: 

È l’integrale di una frazione. Al denominatore abbiamo un binomio di secondo grado con Δ<0. 

Come fare? 

Ricordiamo che: 

∫
1

𝑥2 + 1
𝑑𝑥 = 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑥 + 𝐶 

Raccogliamo 9 al denominatore: 

∫
1

9 (
𝑥2

9 + 1)
𝑑𝑥 =

1

9
∫

1

[(
𝑥
3)

2

+ 1]
𝑑𝑥 = 

Per sostituzione: 

𝑡 =
𝑥

3
     →      𝑑𝑡 =

1

3
𝑑𝑥 

 

=
1

3
∫

1

[(
𝑥
3)

2

+ 1]

1

3
𝑑𝑥 =

1

3
∫

1

𝑡2 + 1
𝑑𝑡 =

1

3
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑡 + 𝐶 

Quindi: 

∫
1

𝑥2 + 9
𝑑𝑥 =

1

3
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

3
+ 𝐶 
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