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Esercizio 15: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
𝑥

𝑥2 − 3

+∞

4

𝑑𝑥 

Svolgimento: 

È un integrale improprio. Dobbiamo calcolare: 

lim
𝑧→+∞

∫
𝑥

𝑥2 − 3
𝑑𝑥

𝑧

4

 

Intanto troviamo 

∫
𝑥

𝑥2 − 3
𝑑𝑥 =

𝑧

4

 

Moltiplichiamo numeratore e denominatore per 2: 

= ∫
2𝑥

2(𝑥2 − 3)

𝑧

4

𝑑𝑥 = 

Procediamo per sostituzione: 

𝑡 = 𝑥2 − 3     →    𝑑𝑡 = 2𝑥𝑑𝑥 

𝑠𝑒 𝑥 = 4   𝑡 = 16 − 3 = 13    𝑠𝑒 𝑥 = 𝑧    𝑡 = 𝑧2 − 3 

Quindi: 

=
1

2
∫

𝑑𝑡

𝑡

𝑧2−3

13

=
1

2
ln|𝑡| |

𝑧2 − 3

13

=
1

2
[ln(𝑧2 − 3) − ln 13] =

1

2
ln

𝑧2 − 3

13
= ln √

𝑧2 − 3

13
 

Adesso calcoliamo il limite: 

lim
𝑧→+∞

ln √
𝑧2 − 3

13
= +∞ 

L’integrale diverge. 
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