
1 
 

Esercizio 33: 

Calcolare il seguente integrale: 

∫ 2 ln 𝑥

1

0

𝑑𝑥 

Svolgimento: 

La funzione integranda non è definita per x=0 quindi dobbiamo trovare: 

lim
𝑧→0+

∫ 2 ln 𝑥 𝑑𝑥 =

1

𝑧

 

Procediamo per parti: 

𝑔(𝑥) = 𝑥       →       𝑔′(𝑥) = 𝑑𝑥 

𝑓(𝑥) = ln 𝑥       →    𝑓′(𝑥) =
𝑑𝑥

𝑥
 

 

= lim
𝑧→0+

2 (𝑥 ln 𝑥 − ∫ 𝑥
1

𝑥
𝑑𝑥

1

𝑧

) = 2 lim
𝑧→0+

(𝑥 ln 𝑥 − ∫ 𝑑𝑥
1

𝑧

) = 

 

= 2 lim
𝑧→0+

(𝑥𝑙𝑛𝑥 − 𝑥 |
1

𝑧
) = 2 lim

𝑧→0+
(0 − 1 − 𝑧𝑙𝑛𝑧 + 𝑧) =        (1) 

Calcoliamo: 

lim
𝑧→0+

𝑧𝑙𝑛𝑧 = 

È una forma indeterminata 0 ∙ (−∞) ma possiamo scrivere: 

= lim
𝑧→0+

ln 𝑧

1
𝑧

= 

Adesso siamo di fronte alla forma indeterminata 
−∞

+∞
 possiamo applicare la regola di De l’Hospital: 

= lim
𝑧→0+

1
𝑧
1
𝑧2

= lim
𝑧→0+

(−
1

𝑧
𝑧2) = lim

𝑧→0+
(−𝑧) = 0 

Sostituendo nella (1) troviamo: 

= 2(−1) = −2 
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