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Esercizio 17: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
1

𝑠𝑖𝑛𝑥
𝑑𝑥 

Svolgimento: 

Moltiplichiamo numeratore e denominatore per sin𝑥: 

∫
𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑠𝑖𝑛2𝑥
𝑑𝑥 = 

Ricordando che 𝑠𝑖𝑛2𝑥 = 1 − 𝑐𝑜𝑠2𝑥: 

= ∫
𝑠𝑖𝑛𝑥

1 − 𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥 = 

Procediamo per sostituzione: 

𝑡 = 𝑐𝑜𝑠𝑥         𝑑𝑡 = −𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 

Quindi: 

= − ∫
𝑑𝑡

1 − 𝑡2
= 

Usiamo il metodo dei fratti semplici: 

1

1 − 𝑡2
=

1

1 − 𝑡

1

1 + 𝑡
=

𝐴

1 − 𝑡
+

𝐵

1 + 𝑡
=

𝐴(1 + 𝑡) + 𝐵(1 − 𝑡)

(1 + 𝑡)(1 − 𝑡)
=

𝐴 + 𝐴𝑡 + 𝐵 − 𝐵𝑡

(1 + 𝑡)(1 − 𝑡)
= 

 

=
(𝐴 − 𝐵)𝑡 + 𝐴 + 𝐵

(1 + 𝑡)(1 − 𝑡)
= 

Uguagliamo le due frazioni: 

{
𝐴 − 𝐵 = 0
𝐴 + 𝐵 = 1

      →      {
𝐴 = 𝐵

2𝐵 = 1
    →       {

𝐴 = 𝐵

𝐵 =
1

2

    →     {
𝐴 =

1

2

𝐵 =
1

2

 

L’integrale da calcolare diventa: 

=
1

2
∫

𝑑𝑡

𝑡 − 1
−

1

2
∫

𝑑𝑡

1 + 𝑡
=

1

2
(𝑙𝑛|𝑡 − 1| − 𝑙𝑛|𝑡 + 1|) + 𝐶 

Ma allora: 

∫
1

𝑠𝑖𝑛𝑥
𝑑𝑥 =

1

2
(𝑙𝑛|𝑐𝑜𝑠𝑥 − 1| − 𝑙𝑛|𝑐𝑜𝑠𝑥 + 1|) + 𝐶 

Scritto meglio: 

∫
1

𝑠𝑖𝑛𝑥
𝑑𝑥 = 𝑙𝑛√

|𝑐𝑜𝑠𝑥 − 1|

|𝑐𝑜𝑠𝑥 + 1|
+ 𝐶 
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