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Esercizio 18: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
1

√𝑥2 + 9
𝑑𝑥 

Svolgimento: 

Procediamo per sostituzione: 

𝑡 = 𝑥 + √𝑥2 + 9       →      𝑡 − 𝑥 = √𝑥2 + 9 

Eleviamo ambo i membri al quadrato per trovare la x: 

𝑡2 − 2𝑡𝑥 + 𝑥2 = 𝑥2 + 9    →     𝑡2 − 2𝑡𝑥 = 9    →    2𝑡𝑥 = 𝑡2 − 9    𝑥 =
𝑡2 − 9

2𝑡
 

Adesso deriviamo ambo i membri per trovare dx: 

𝑑𝑥 =
2𝑡 ∙ 2𝑡 − 2𝑡2 + 18

4𝑡2
𝑑𝑡    →     𝑑𝑥 =

2𝑡2 + 18

4𝑡2
𝑑𝑡    →     𝑑𝑥 =

𝑡2 + 9

2𝑡2
𝑑𝑡 

Sostituiamo: 

∫
1

√𝑥2 + 9
𝑑𝑥 = ∫

𝑡2 + 9
2𝑡2

√(𝑡2 − 9)2

4𝑡2 + 9

𝑑𝑡 = ∫

𝑡2 + 9
2𝑡2

√𝑡4 − 18𝑡2 + 81 + 36𝑡2

4𝑡2

𝑑𝑡 = 

 

= ∫

𝑡2 + 9
2𝑡2

√𝑡4 + 18𝑡2 + 81
4𝑡2

𝑑𝑡 = ∫

𝑡2 + 9
2𝑡2

√(𝑡2 + 9)2

4𝑡2

𝑑𝑡 = ∫

𝑡2 + 9
2𝑡2

𝑡2 + 9
2𝑡

𝑑𝑡 = ∫
𝑡2 + 9

2𝑡2

2𝑡

𝑡2 + 9
𝑑𝑡 = 

 

= ∫
1

𝑡
𝑑𝑡 = ln|𝑡| + 𝐶 

Quindi: 

∫
1

√𝑥2 + 9
𝑑𝑥 = ln |𝑥 + √𝑥2 + 9| + 𝐶 
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