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Esercizio 26: 

Calcolare il seguente integrale. 

∫
4

√2𝑥 + √2𝑥
3 𝑑𝑥 

Svolgimento: 

Procediamo per sostituzione e scegliamo cosa sostituire in modo da eliminare i radicali: 

𝑡6 = 2𝑥      →     6 𝑡5𝑑𝑡 = 2𝑑𝑥    →      𝑑𝑥 = 3𝑡5 

Sostituiamo: 

∫
4

√2𝑥 + √2𝑥
3 𝑑𝑥 = ∫

4

𝑡3 + 𝑡2
3𝑡5𝑑𝑡 = 12 ∫

𝑡5

𝑡2(𝑡 + 1)
𝑑𝑡 = 12 ∫

𝑡3

𝑡 + 1
𝑑𝑡 

È l’integrale di una funzione fratta con numeratore di grado superiore al denominatore. Facciamo la 

divisione tra polinomi: 
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Il quoziente è 𝑡2 − 𝑡 + 1 e il resto è -1 quindi possiamo scrivere: 

12 ∫
𝑡3

𝑡 + 1
𝑑𝑡 = 12 ∫ (𝑡2 − 𝑡 + 1 −

1

𝑡 + 1
) 𝑑𝑡 = 12 (

𝑡3

3
+

𝑡2

2
+ 𝑡 − ln|𝑡 + 1|) + 𝐶 = 

 

= 4𝑡3 + 6𝑡2 + 12𝑡 − 12 ln|𝑡 + 1| + 𝐶 

Non resta che sostituire nuovamente: 

∫
4

√2𝑥 + √2𝑥
3 𝑑𝑥 = 4√2𝑥 + √2𝑥

3
+ √2𝑥

6
− 12 ln|√2𝑥

6
+ 1| + 𝐶 
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