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Quesito 6 

Si stabilisca se la seguente affermazione è vera o falsa, giustificando la risposta:  

Esiste un polinomio P(x) tale che: 

|𝑃(𝑥) − 𝑐𝑜𝑠𝑥| ≤ 10−3   ∀𝑥 ∈ 𝑅 

Svolgimento 

Si vede subito che l’affermazione è falsa. Infatti se consideriamo un generico polinomio di grado n: 

𝑝(𝑥) = ∑ 𝑎𝑘𝑥𝑘     𝑐𝑜𝑛 𝑛 ≠ 0

𝑛

𝑘=0

 

troviamo 

lim
𝑥→±∞

|𝑃(𝑥) − 𝑐𝑜𝑠𝑥| = +∞ 

Nel caso in cui fosse n=0 il polinomio si ridurrebbe ad una costante e, in questo caso si troverebbe: 

|𝑃(𝑥) − 𝑐𝑜𝑠𝑥| = |𝑎0 − 𝑐𝑜𝑠𝑥| 

Con −1 ≤ 𝑐𝑜𝑠𝑥 ≤ 1. Nemmeno in questo caso la relazione proposta sarebbe verificata. 
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