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Esercizio 5 

Per quali valori di 𝛼 ∈ ℝ la serie: 
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Converge assolutamente? 

Cosa succede quando 𝛼 =
1

2
? 

Svolgimento 

Per vedere se la serie converge assolutamente consideriamo la serie con il valore assoluto del 

termine generale: 
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Sviluppiamo in serie di Taylor in un intorno di x=0 l’arcotangente arrestandoci al primo termine: 

𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑥 = 𝑥 + 𝑜(𝑥) 

Poiché 
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Riscriviamo il termine generale della serie in esame: 
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Si vede che siamo di fronte alla serie armonica generalizzata che converge se: 

𝛼 +
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2
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Per questi valori la serie data converge assolutamente. 

Se 𝛼 =
1

2
 il termine generico della serie diventa: 

𝑎𝑛 =
3
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In questo caso la serie converge semplicemente. (Serie armonica). 
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